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. Miedzy kazde kolejne liczby ciagu 6, 5,4, 3,2, 1 Basia wpisata znak dodawania lub znak

odejmowania i obliczyta wynik. Na ile sposobéw mogta Basia wpisac te znaki? Ile roznych
wynikéw mozna w ten sposob otrzymac?

. Liczba dzielnikéw liczby p'° jest dzielnikiem liczby pierwszej p. Okredl, ile dzielnikéw ma

liczba (p + 4)*.

. Liczbe trzycyfrows podzielono przez 33. Otrzymany wynik okazal sie ta liczba po skre-

Sleniu pierwszej cyfry. Znajdz te liczbe.
Jaki wielokat wypukly ma cztery razy mniej bokéw niz przekatnych?

Pokaz, ze dla dowolnych catkowitych a, b liczba 2a(a —1)(a —2) 4 3b(b+ 1) jest podzielna
przez 6.

Okrag o promieniu 1 toczy sie bez poslizgu po zewnetrznej stronie nieruchomego prostoka-
ta o wymiarach 27 x 7. Ile obrotéw wykona ten okrag do powrotu na miejsce poczatkowe?

Dwie srodkowe w trojkacie maja réwne dtugosci. Wykaz, ze trojkat ten jest rownoramien-
ny.

Trapez ABCD o podstawie AB jest opisany na okregu o srodku O. Pokaz, ze kat AOD
jest prosty.

Za cztery zeszyty i trzy diugopisy Adas zaptacit 31 zt. Zeszyt i dtugopis kosztuja razem
8,5 zt. Ile kosztuje dtugopis?

Antek twierdzi, ze w roku w ktérym obchodzit swoje 53-cie urodziny, byty 53 piatki.
Srodkowy dzien tego roku byl bardzo stoneczny. Jaki to byt dzien tygodnia?
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. Sposobéw postawienia znakéw jest 2° = 32. Mozemy otrzymadé 16 réznych wynikéw: kazda

liczbe nieparzysta z zakresu od —9 do 21. Rzeczywiscie, warto$¢ wyrazenia otrzymanego
przez Basi¢ miesci si¢ miedzy 6 —5 —4—-3—-2—-1=-9,a6+5+4+3+2+1=21.
Co wiecej, zamiana znaku ”-" na ”+” przy dowolnym sktadniku zmienia wartos¢ wyniku
o liczbe parzysta, wiec kazdy otrzymany wynik jest nieparzysty. Zmieniajac doktadnie
jeden ”-” na "+” w dziataniu 6 —5—4 -3 —2—1 = —9 mozemy otrzymac¢ wynik wickszy
02,4,6,8lub 10 (czyli =7, —5, —3, —1 oraz 1). Analogicznie, zmieniajac doktadnie jeden
"+” na ”-” w dziataniu 6 +5+4+ 3+ 2+ 1 = 21 mozemy otrzymaé¢ wynik mniejszy o 2,
4,6, 8 lub 10 (czyli 19, 17, 15, 13 oraz 11). Dodatkowo, zmieniajac doktadnie jeden ”-”
na "+”7 w dziataniu 6 +5 —4 — 3 — 2 — 1 = 1 mozemy otrzymac¢ wynik wiekszy o 2, 4, 6
lub 8 (czyli 3, 5, 7 oraz 9).

Skoro liczba p jest pierwsza, to liczba dzielnikéw liczby p'® jest réwna 11. W takim razie
p = 11. Poniewaz (11 + 4)* = 3* - 5%, to liczba ta ma 5 - 5 = 25 dzielnikow.

Szukana liczba to 100z + y, gdzie x jest jej pierwsza cyfra, a y liczba co najwyzej dwu-
cyfrowa. Z warunkéw zadania wynika, ze 100z + y = 33y, skad 25x = 8y. W takim razie
x = 8 oraz y = 25. Szukang liczbg jest 825.

n(n—3)

—5—. Ta liczba jest rowna 4n dla n = 11.

. Wystarczy zauwazy¢, ze kazdy ze sktadnikéw dzieli sie przez 2 i 3.

Na krotszym boku wykona pot obrotu, na dluzszym jeden, a na kazdym wierzchotku
¢wieré obrotu. Daje to sumarycznie 4 obroty.

Niech AA" i BB’ beda réwnymi $rodkowymi trojkata ABC przecinajgcymi sie w punkcie
P. Poniewaz srodkowe tréjkata dziela si¢ w stosunku 2:1, to AP = BP. Wynika z tego,
ze katy ABP i BAP sa réwne, zatem trojkaty ABB' i BAA’ sa przystajace, bo maja
rowne dwa boki i rowne katy miedzy nimi. Stad A BAB' = {ABA’, co daje teze.

. W trapezie ABC'D o podstawie AB zachodzi ZADC + ZDAB = 180°. Co wiecej, prosta

taczaca punkt O z wierzchotkiem trapezu jest dwusieczna kata przy tym wierzchotku.
Zatem LAOD = 180° — (LADO + ZDAO) = 180° — %(ZADC + ZDAB) = 90°.

Zeszyt 1 trzy zestawy zeszyt+dtugopis kosztuja 31 zt, zatem koszt zeszytu to 31 —3-8,5 =
5,5 zt. Stad natychmiast mamy, ze 3 zt to koszt zeszytu.

Rok, ktéry ma srodkowy dzien (czyli nieparzysta liczbe dni), nie jest przestepny. Zaczyna
sie on i konczy takim samym dniem tygodnia, poniewaz 365 = 7 - 52 + 1. Ponadto takich
dni tygodnia (i tylko tych) w takim roku jest 53. Oznacza to, ze rozwazany rok zaczynal

pe

sie w piatek. Srodkowy dzien ma numer 7 - 26 + 1, zatem to takze byt piatek.



