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FINAL

. Na ile sposob6éw mozna przedstawic¢ liczbe 2016 jako sume kolejnych liczb catkowitych

dodatnich (co najmniej dwoch)?

Rozwigz réwnanie
(x —1)(x =3)(z+5)(z+7) =297

Pokaz, ze jesli liczby rzeczywiste a, b spetniaja rownanie
(a+Va2+1)b+ Vb2 +1)=1,

toa—+b=0.

. W kwadracie ABC'D o boku dtugosci 1 obrano punkty P i () na bokach AB i AD

odpowiednio. Obwdd trojkata APQ wynosi 2. Pokaz, ze kat PC'(Q) ma miare 45°.
Udowodni¢, ze dla dowolnych liczb dodatnich a,b prawdziwa jest nieréwnosé

at® > abv?
Jaka jest najwieksza trzycyfrowa liczba pierwsza, ktérej wszystkie cyfry sa rozne i tez sg
pierwsze?

Dany jest trojkat o polu .S, bokach a, b, ¢ i kacie a naprzeciw boku a. Pokaz, ze

« a\?2 booc\®
sisg = (3) ‘<2—2>-

Podaj wszystkie pary liczb catkowitych (x,y) speliajace uktad nieréwnosci

y—|z* =22 >0
o — 1| +y <2

Rozwazmy cigg arytmetyczny a1, as, as, ... Przez S, oznaczmy sume jego pierwszych n
wyrazéw. Uzasadnij, ze dla dowolnej liczby catkowitej dodatniej k& zachodzi
Ssr = 3 (Sar, — Sk) -

Liczba M ma 2016 cyfr i te¢ wtasnosé, ze kazde dwie kolejne cyfry tworza liczbe podzielna
przez 17 lub 23. Wiadomo, ze cyfra jednosci tej liczby jest 5. Jaka jest jej pierwsza cyfra?



