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1/8 FINALU - DOGRYWKA

1. Ze srodka okregu wpisanego w trojkat widac¢ boki tréjkata pod katami 100°, 120°, 140°.
Zmajdz katy tego tréjkata.

2. W trapezie réwnoramiennym ABCD o podstawach AB = 10, CD = 8 pewien
okrag o srodku O bedacym srodkiem odcinka AB, jest styczny do ramion w ich
srodkach. Jaka jest dtugos¢ ramienia trapezu 7

3. Ja$ napisal liczbe dwucyfrowa n i podwoit jej cyfre dziesiatek. Nastepnie zamienit
miejscami cyfry i otrzymat liczbe dwucyfrowa trzykrotnie wieksza od n. Jaka liczbe
napisal Jas?
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1/8 FINAEU - DOGRYWKA — SZKICE ROZWIAZAN

1. Oznaczmy miary katow trojkata przez: 2a, 23 i 180° — 2a — 2. Odcinki tacza-
ce srodek S okregu z wierzchotkami trojkata zawieraja sie w dwusiecznych ka-
tow trojkata i dziela go na trzy mniejsze trojkaty o katach przy wierzchotku S
wymienionych w tresci. Mozemy zapisa¢ uktad réownan: o + F + 100° = 180° i
a+ (90° — a — ) 4+ 120° = 180°. Po rozwiazaniu otrzymujemy miary katéw w
rozwazanym trojkacie: 20°,60°, 100°.

2. Niech S bedzie srodkiem ramienia AD. Poniewaz OS jest jest wysokoscia trojkata
AOD i jednoczesnie S jest Srodkiem boku AD, to trojkat AOD jest réwnoramienny i
AO = DO = 5. Niech P bedzie spodkiem wysokosci trapezu ABC'D poprowadzonej
z wierzchotka D. Wtedy PO = 4 i z twierdzenia Pitagorasa dla trojkata POD
wnosimy, ze DP = 3. Z twierdzenia Pitagorasa dla trojkata APD otrzymujemy

AD = +/10.

3. Jesli oznaczymy cyfre dziesiatek liczby n przez x, a cyfre jednosci przez y, to widzimy,
ze x musi by¢ mniejsza niz 5 (podwojone x dalej jest mniejsze niz 10). Tresé¢ zadania
mozna zapisa¢ réownaniem: 10y+2x = 3(10z+y), ktére po redukeji przyjmuje postaé
y = 4x. Otrzymujemy stad dwa rozwigzania: n = 14 lub n = 28.



