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. Czy istnieja takie liczby calkowite a, b, ze a® + b? jest liczbg pierwsza, a liczba a* + b*

jest podzielna przez 37

Pokaz, ze suma kwadratow odlegtosci srodka cigzkosci trojkata prostokatnego od jego
wierzchotkéw rowna jest % kwadratu przeciwprostokatnej. (Srodek ciezkosci trojkata to
punkt przeciecia sie jego srodkowych.)

. Rozwiaz w liczbach naturalych réwnanie z¥v = 27.

. Wykaz, ze dla dowolnych liczb dodatnich z, vy, z zachodzi nierownosé

zy(z +vy) +yz(y + 2) + zz(z + ) > 6xyz.

. Pokaz, ze dla dowolnego naturalnego n liczba n? + 25n + 500 nie jest podzielna przez 625.

. Wierzchotki szescianu pomalowano na zielono, niebiesko lub rézowo. Pokaz, ze przynaj-

mniej jeden z warunkow jest spelniony :
a) pewna krawedZ ma konce jednego koloru.
b) istnieje trojkat réwnoboczny o wierzchotkach jednego koloru.

Dany jest trojkat ABC a bokach a, b i c. Niech A; i A; beda punktami przeciecia prostej
BC' oraz prostych przechodzacych przez przez A i prostopadlych do dwusiecznych ka-
tow zewnetrznych przy wierzchotkach B i C. Analogicznie okreslamy punkty By, By oraz
C1, Cs. Pokaz, ze z odcinkow Ay As, By By, C1C5 mozna zbudowac trojkat i oblicz jego pole.

. Na zewnatrz trojkata prostokatnego ABC' o przyprostokatnych AC = a, BC = b zbudo-

wano kwadraty ADEB, BFGC, ACHI. Oblicz pole wielokata DEFGHI.

Czworoscian T XY Z ma znang objetos¢ V' i wszystkie krawedzie rownej dtugosci. Punkty
A, B, C'i D sa $rodkami ciezkosci $cian czworo$cianu T XY Z. Jaka jest objetosé czworo-
Scianu ABCD?

Czy liczba \/12 + 108 — \/4 + V12 jest wymierna ?




