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POMORSKIE MECZE MATEMATYCZNE
EDYCJA II - rok szkolny 2016/2017

poziom: szkota podstawowa
FINAL

1. Cgzy figure przedstawiong na rysunku mozna podzieli¢, wzdtuz zaznaczonych linii, na dwie
identyczne czesci?
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. Wzdtuz prostej $ciezki lesniczy posadzit buk, cis i dab. Jaka jest odlegtos¢ miedzy bukiem
a cisem, jesli wiadomo, ze od debu do cisa jest 12 m, a cis rosnie trzy razy dalej od debu
niz buk?

3. Jacek utozyt z klockéw wymiaru 1 x 1 X 1 dziwny szescian wymiaru 3 x 3 X 3. Niekto-
rych klockéw brakowalo. Patrzac na dowolna $ciane (réwniez na ta gornal) Jacek widziat
kwadrat z dziura po srodku przez caty szescian. Ilu klockow uzyt Jacek do budowy?

W

. W pewnym trojkacie jeden kat jest 6 razy wiekszy od drugiego. Jeden z katow tego
trojkata ma miare 12°. Jakie miary maja pozostate katy?

5. Ewa dostata zaszyfrowane dziatanie ABC' + ABC + ABC + ABC = CDE, w ktérym
kazda litera oznacza pewna cyfre (zawsze taka sama) ale r6znym literom odpowiadaja
rozne cyfry. Zadanie wydalto sie jej strasznie trudne — odetchneta jednak z ulga, gdy
dowiedziata sie, ze litera A odpowiada cyfrze wiekszej od 1. Jakie to dziatanie?
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. We wszystkich pigtych klasach pewnej szkolty podstawowej uczy sie wiecej niz 50, a mniej
niz 100 uczniéw. Co siédmy z nich dostal z klasowki ocene celujaca, co trzeci pigtke, a
potowa uczniéw otrzymata czworke. Ilu uczniéw jest w pigtych klasach?

7. Gdy Anka miata tyle lat, ile Danka ma teraz, to byta od niej trzy razy starsza. Gdy Danka
bedzie miata tyle lat, ile Anka ma teraz, Anka bedzie miata 42 lata. Ile lat ma obecnie
kazda z dziewczat?
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. W jednym pokoju spotkato sie pie¢ osob. Ci, ktorzy sie znali podali sobie, na powitanie,
rece. Czy jest mozliwe, ze kazdy przywital sie z doktadnie trzema osobami?

Ne

. Jaka cyfre jednosci ma wynik mnozenia wszystkich nieparzystych liczb dwucyfrowych?

10. Uzasadnij, ze kazda liczbe wieksza od 20 mozna przedstawi¢ w postaci sumy wytacznie
piatek i czworek (przy czym nie musimy uzywaé obu tych cyfr).
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. Nie, poniewaz figura sktada sie z nieparzystej liczby kwadracikdw.

Sa dwie mozliwosci:

e cis - 8 m — buk - 4 m — dab , wowczas szukana odleglo$é¢ 8 m.

e cis — 12 m — dab — 4 m — buk , wowczas szukana odlegto$¢ 12 m + 4 m = 16 m

. Wida¢, ze byt to szeScian z usunietymi klockami ze $rodka kazdej $ciany i ze srodka

szeScianu. Zatem Jacek uzyt 27-6-1=20 klockéw.

Do rozpatrzenia sa 3 przypadki.

e Jeden z katéw ma 12°, drugi 12° : 6 = 2°, a wowczas trzeci ma 180° — 14° = 166°.
e Jeden z katéw ma 12°, drugi 6 - 12° = 72°, a wowczas trzeci ma 180° — 84° = 96°.

e Wsr6d dwoch pozostatych katéw jeden jest 6 razy wiekszy od drugiego. W sumie
daja jednak 180° — 12° = 168°. Miara mniejszego rowna jest 168° : 7 = 24°, wiekszy
ma wiec 6 - 24° = 144°.

Jedyna mozliwa wartoscia dla A jest 2 (w przeciwnym razie suma bytaby wieksza od
1000). Wtedy C' = 8 lub C' = 9. Gdyby C = 8, to F = 2, a wiec tyle co A, co nie jest
mozliwe. Musi wiec by¢ C' =9, F = 6 i do kolumny z cyframi dziesiatek przenosimy 3.
Daje to zaleznos¢ 4 - B + 3 = 10 + D. Jedyne rozwigzanie mozliwe bez powtarzania juz
wykorzystanych cyfr to B =31 D = 5. Dzialanie to 239 + 239 + 239 + 239 = 956.

Liczba uczniow dzieli sie przez 7, 3 i 2, zatem jest wielokrotnoscig 42. Musi wiec by¢ 84
uczniow.

Oznaczmy réznice wieku Anki i Danki przez r (Anka jest starsza). Czyli za r lat Anka
bedzie miala 42 lata. Ale r lat temu Anka miata 42 — 2r lat i byla wtedy 3 razy starsza
od Danki. Jezeli byta 3 razy starsza od Danki, to réznica wieku musiata by¢ dwukrotnie
wieksza od wieku Danki. Czyli wtedy Danka miata %7’ lat, za$ Anka %r lat. Daje nam to
roOwnanie

42 — 2r = §r,
2
co oznacza, ze r = 12 i obecny wiek Anki to 30 lat, zas Danki 18 lat.

Nie. Argument I: A zna sie z B,C,D, zatem E tez zna sie z B,C,D. Z tej trojki dwoch musi
sie zna¢, a trzeci nie ma z kim. Argument 2: policzmy taczng liczbe ”wyciagnie¢ rak” na
powitanie — kazdy cztowiek wyciagalby reke 3 razy — datoby to 15 "wyciagnie¢ rak”. Ale
liczba ta musi by¢ parzysta poniewaz kazde powitanie sktada si¢ z dwoch ”wyciagniec
rak”.

Iloczyn ten bedzie nieparzysta wielokrotnoscia piatki wiec ostatnig cyfra tej liczby bedzie
D.

Oczywiscie przy pomocy sumy samych czworek mozemy uzyskaé¢ wszystkie liczby po-
dzielne przez 4. Aby uzyskaé liczbe, ktore przy dzieleniu przez 4 daja reszte 1 musimy
wzigé wynik z dzielenia tej liczby przez 4 (oznaczmy go przez n) i wykonaé dziatanie
4(n—1) 4+ 5. W ten sposob uzyskamy dowolng liczbe dajaca przy dzieleniu przez 4 reszte
1 ale nie mniejsza od 5.



Podobnie, jesli wezmiemy liczbe, ktéra po podzieleniu z reszta przez 4 da wynik n i reszte
2, to liczba ta da sie zapisa¢ jako 4(n —2) 4+ 2 - 5. Dotyczy to kazdej liczby tej postaci nie
mniejszej niz 10.

I na koniec, jesli wezmiemy liczbe, ktoéra po podzieleniu z reszta przez 4 da wynik n i
reszte 3, to liczba ta da sie zapisaé jako 4(n — 3) 4+ 3 - 5. Dotyczy to kazdej liczby tej
postaci nie mniejszej niz 15.

Czyli wszystkie liczby wieksze od 20 mozna zapisa¢ w ten sposob niezaleznie od tego jaka
reszte dajag przy dzieleniu przez 4.



