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RUNDA ELIMINACYJNA - MECZ 1

. Oznaczmy przez n liczbe 20182 +2019%. Przedstaw liczbe 2n jako sume kwadratéw dwoch

liczb naturalnych.

Dodatnie liczby rzeczywiste x,v, z,t speliaja zwigzki: ayz = 3, y3 + 23 + 2 = 3a3,
20 45 4 2% = 39%. Pokaz, ze v =y = 2z = t.

. W tréjkacie ostrokatnym ABC' dtugosci bokéw spetniajg zaleznosé AB + AC = 2BC.

Pokaz, ze wtedy AB — AC' = %”m, gdzie D jest spodkiem wysokosci wychodzacej z
wierzchotka A.

Siedmiu krasnoludkéw ma swoje chatki wzdtuz jednej prostej sciezki. W ktorym miejscu
przy $ciezce powinna zbudowaé swoja chatke Sniezka, aby suma dtugosci drog przebytych
przez krasnoludki do jej domu byta najmniejsza?

Rozwiaz réwnanie 22 = [z]+5 (gdzie [x] oznacza cze$¢ catkowita liczby x, czyli najwicksza
liczbe catkowita nieprzekraczajaca ).

Dwie srodkowe trojkata zawarte sa w prostych bx + 4y = 0 oraz 3x — y = 0. Wiedzac, ze
A = (—5,2) jest jednym z wierzchotkéw trojkata, znajdz pozostate wierzchotki.

. Czy cieniem szescianu (o$wietlonego wiazka rownoleglych promieni swietlnych) moze by¢

szesciokat o bokach réwnej dtugosci?

. Tloczyn cyfr pewnej liczby naturalnej n niepodzielnej przez 3 réwna sie 3%, Pokaz, ze

suma cyfr tej liczby jest wieksza od 300.

Pan Mieczystaw jest hodowcag koni wyscigowych i bardzo czesto wysyta 3 swoje konie
na rozne zawody. Podczas wszystkich wyscigéw poziom jest bardzo wyrdéwnany i kazda
kolejnos¢, w jakiej konie zjawig si¢ na mecie, jest jednakowo prawdopodobna. Ile najwigce;j
koni moze bra¢ udziat w wyscigu, by prawdopodobienstwo, ze konie pana Mieczystawa
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zajma pierwsze dwa miejsca, wynosito nie mniej niz ;57

Na czas remontu torowiska o dhugosci 204 km zmieniono rozktad jazdy pociagéw. Podczas
remontu pociagi jezdzi¢ beda po calej tej trasie ze srednia predkoscia mniejsza o 17 km /h,
co wydtuzy czas jazdy o dwie godziny. Jaka jest srednia predkosé¢ pociaggu przed zmiang
rozktadu jazdy?



